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第4讲 平行线的性质

一、 平行线的性质

 

【如图所示】

 

​​两条平行线被第三条直线所截，_______________．

简单说成：____________________________________.

书写：

 

 

​​两条平行线被第三条直线所截，_______________．

简单说成：____________________________________.

书写：

 

 

、​两条平行线被第三条直线所截，

_______________．

简单说成：____________________________________.

书写：

 

 

【教法备注】

、平行线的性质 ：

两条平行线被第三条直线所截，同位角相等．

简单说成：两直线平行，同位角相等．

书写：
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∵ ，

∴ （两直线平行，同位角相等）．

、平行线的性质 ：

两条平行线被第三条直线所截，内错角相等．

简单说成：两直线平行，内错角相等．

书写：

∵ ，

∴ （两直线平行，内错角相等）

、平行线的性质 ：

两条平行线被第三条直线所截，同旁内角互补．

简单说成：两直线平行，同旁内角互补．

书写：

∵ ，

∴ （两直线平行，同旁内角互补）．

例题

A. B. C. D.

1. 如图，直线 ， 的直角顶点 落在直线 上，若 ，则 的大小为（  ）．

【答案】C

【解析】∵ ，

∴ ．

∵ ，

∴ ．
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【标注】【知识点】平行线的性质

【重点强调】

2018~2019学年3月天津南开区南开大学附属中学初一下学期月考第5题3分

A. 对 B. 对 C. 对 D. 对

2. 如图所示， 平分 ， ，图中相等的角共有（   ）．

【答案】C

【解析】∵ ，

∴ ， ， ．

又∵ 平分 ，

∴ ， ．

综上所述，共有 对角相等．

【标注】【知识点】平行线的性质

【能力】推理论证能力

【重点强调】

2018~2019学年3月天津和平区天津市第二十一中学初一下学期月考第8题3分

A. 第一次右拐 ，第二次左拐 B. 第一次左拐 ，第二次右拐

C. 第一次左拐 ，第二次左拐 D. 第一次右拐 ，第二次右拐

3. 一辆汽车在笔直的公路上行驶，两次拐弯后，仍在原来的方向上平行前进，那么两次拐弯的角度是

（  ）．

【答案】B

【解析】利用同位角相等，两直线平行可得答案为 ，

故选 ．

【标注】【知识点】同位角、内错角、同旁内角
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【知识点】平行线的性质

【重点强调】

2018~2019学年3月天津河北区天津市第二中学初一下学期月考第13题2分

练习

4. 如图，直线 ， 被直线 所截，若 ， ， ，则             度．

【答案】

【解析】如下图，

∵ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ．

【标注】【知识点】平行线的性质

【重点强调】

2017~2018学年3月天津河西区天津市第四十二中学初一下学期月考第17题3分

5. 如图，已知 ， ，则图中与 相等的角共有（  ）．
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A. 个 B. 个 C. 个 D. 个

【答案】C

【解析】如图，答案为 ．

【标注】【知识点】平行线的性质

【能力】推理论证能力

6. 如图，一条公路修在湖边时，需拐弯绕湖而过，如果第一次拐的角 是 ，第二次拐的角 是

，第三次拐的角是 ，这时的道路恰好和第一次拐弯之前的道路平行，则             度．

【答案】

【解析】如图所示：过点 作 ，

∵ ，
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∴ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∵ ，

∴ （两直线平行，同旁内角互补），

∴ ．

【标注】【知识点】平行线的性质

例题

A. B. C. D.

7. 如图，将矩形纸片 沿 折叠，得到 ， 与 交于点 ．若 ，则 的

度数为（   ）．

【答案】A

【解析】∵ ， ，

∴ ， ，

由折叠可得 ，

∴ ．

故选 ．

【标注】【知识点】平行线相关折叠问题
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【重点强调】

2017~2018学年3月天津河北区木斋中学初一下学期月考第10题3分

练习

A. B. C. D.

8. 如图，四边形 中，点 ， 分别在 ， 上，将 沿 翻折，得 ，若

， ，则 （  ）．

【答案】D

【解析】∵ ， ，

∴ ， ，

又∵折叠性质，

∴ ， ，

∴ ．

【标注】【能力】推理论证能力

【能力】运算能力

【知识点】轴对称的定义

【知识点】平行线的性质

【知识点】平行线相关折叠问题

【重点强调】

2017~2018学年3月天津武清区英华国际中学初一下学期月考第11题3分

例题

9. 如图，直线 ， 平分 ， ，求 的度数．
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【答案】 ．

【解析】方法一：

方法二：

直线 ，

∴ ，

∵ 平分 ，

∴ ，

∴ 的度数为： ．

∵ ， ，

∴ ．

∵ 平分 ，

∴ ，

∴ ．

∵ ，

∴ ．

∵ ，

∴ ．

【标注】【知识点】平行线的性质

【重点强调】

2018~2019学年3月天津河北区天津市第二中学初一下学期月考第30题8分

练习

10. 如图，已知点 、 在直线 上，点 在线段 上， 与 相交于点 ， ，

．试说明：
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（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

证明见解析．

证明见解析．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

∵ （已知），

∴ （同位角相等，两直线平行）．

∵ （已证），

∴ （两直线平行，同旁内角互补）．

∵ （已知），

∴ （等量代换）．

∴ （同旁内角互补，两直线平行）．

∴ （两直线平行，同旁内角互补）．

【标注】【知识点】平行线的性质

【知识点】平行线判定

【重点强调】

2017~2018学年天津和平区初一下学期期中第22题

例题

A. B. C. 或 D. 无法确定

11. 两个角的两边分别平行，其中一个角是 ，则另一个角是（  ）．

【答案】C

【解析】如图（ ）∵ ，

∴ ．

∵ ，

∴ ，
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∴ ．

如图（ ）∵ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ．

∴

．

故一个角是 ，则另一个角是 或 ．

【标注】【知识点】平行线的性质

【重点强调】

2017~2018学年3月天津河西区天津市新华中学初一下学期月考第9题4分

练习

12. 如果两个角的两边分别平行，而其中一个角比另一个角的 倍少 ，那么这两个角分别

是            ．

【答案】 、 或 、

【解析】设一个角为 度，则另一个角为 度，

∵如果两个角的两边分别平行，那么这两个角相等或互补

∴ 或 ，

解得： 或 ，

当 时， ，

即这两个角是 、 或 、 ．

【标注】【知识点】角的和差的计算与证明-需要分类讨论

独步天下

13. 如图，已知 ， ， ，求 的度数．
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【答案】 ．

【解析】过点 作 ．

∵ 且 （已知）

∴ （平行于同一条直线的两直线平行）

∵ 且 （已知）

∴ （两直线平行，内错角相等）

∵ 且 （已知）

∴ （两直线平行，同旁内角互补）

∴ ．

【标注】【知识点】平行线的性质

【知识点】平行公理及其推论

二、 平行线的性质和判定综合

【教法备注】

、平行线的性质前提是两直线平行，然后得出角的相等或互补的关系，由“位置关系”到“数量关

系”；

、平行线的判定是以角的相等或互补为前提推出两直线平行，是从“数量关系”到“位置关系”．

例题

14. 如图， ， ，下列结论：① ；② ；③ ；④

，其中正确的结论有（   ）．
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A. ①②④ B. ②③④ C. ③④ D. ①②③④  

【答案】A

【解析】∵ ，

∴ ，故①正确．

∵ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ，故②正确，

∵ ，

∴ ，

∴ ，故④正确．

【标注】【知识点】平行线判定

【重点强调】

2017~2018学年天津河北区天津外国语大学附属外国语学校初一下学期期中第9题3分

15. 如图，已知 ， ， ，求 的度数．
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【答案】 ．

【解析】∵ ， ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】平行线判定与性质的综合

【重点强调】

2018~2019学年3月天津南开区天津市第五十中学初一下学期月考第23题8分

（ 1 ）

（ 2 ）

16. 如图， 于点 ， 于点 ， ， ．

求证： ．

求证： ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

证明见解析．

证明见解析．
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【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

∵ ， ，

∴ ，

∴ ，

又 ，

∴ ，

∴ ．

由（ ）知 ，

又 ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】平行线判定与性质的综合

【重点强调】

2017~2018学年3月天津和平区天津市汇文中学初一下学期月考第22题

练习

17. 如图，已知 ， ， ，判断 与 的关系

为            ，并证明你的结论．

【答案】 ，证明见解析．

【解析】∵ ，（已知）

∴ ，（同旁内角互补，两直线平行）

∴ ，（两直线平行，同位角相等）

∵ ，（已知）

∴ ，（等量代换）

∴ ，（同旁内角互补，两直线平行）

∴ ，（两直线平行，内错角相等）

∵ ，（已知）
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∴ ，（等量代换）

∴ ，（同位角相等，两直线平行）

∴ ．（两直线平行，同位角相等）

【标注】【知识点】平行线判定与性质的综合

（ 1 ）

（ 2 ）

18. 已知：如图， ， ， ， ， ．

求证： ．

求 的度数．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

证明见解析．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

∵ ， ，

∴ ，

∴ ，

∴ ，

∵ ，

∴ ，

∴ ．

∵ ，

∴ ，

∵ ， ，

∴ ，

∵ ，

∴ ．
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【标注】【能力】推理论证能力

【知识点】平行线判定

【知识点】平行线的性质

【重点强调】

2019~2020学年天津和平区天津市兴南中学初一下学期期中第22题

19. 如图， ， ， 平分 ， ， ．求 的

度数．

【答案】 ．

【解析】∵ ，

∴ ．

又∵ ，

∴ ，

∵ ， ，

∴ ．

∴ ．

又∵ 平分 ，

∴ ，

∴ ．

【标注】【知识点】角的和差的计算与证明-不需要分类讨论

【知识点】平行线的性质

【重点强调】

2018~2019学年3月天津南开区天津市津英中学初一下学期月考第22题

独步天下

20. 如图，已知 ， ．
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

若 ，求 的度数．

判断 与 的位置关系，并说明理由．

若 平分 ，求证： 平分 ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

．

．

证明见解析．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

∵ ， ，

∴ ．

∵ ，

∴ ，

∴ ．

，证明如下：

∵ ，

∴ ．

∵ ，

∴ ，

∴ ．

∵ ，

∴ ．

∵ 平分 ，

∴ ．

∵ ，

∴ ．

∵ ， ，

∴ ．

∵ ，

∴ ，
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∴ 平分 ．

【标注】【知识点】平行线判定与性质的综合

【重点强调】

2017~2018学年天津和平区初一下学期期中第24题


